Priklady — integralni pocet

1. Vypoctéte pomoci vhodnych tprav a vzorcu pro integraly

a) [ —M dx In|z| — 2z7* + C]
(b) [ 7t do [z — 2arctgz + C]
C) fm X [ x"‘lhl 1+I‘+C

2. Vypoctéte pomoci vlastnosti integrovanych funkci a vzorcu:

(a) [tgr dx [—2 + tgx + C]
0) [ srreoss [tgx — cotgz + C|
(0) [ oty do [sinz — cosx + C]
(d) [sin'z dz (32 — {sin2z + 55 sindx + C]
(e) [tgh’z dx [z — tghx + C]
(0) [ ez do ftgZ + C]
() J \/f;ill dx (527 — 22 + 2 + (]
3. Pomoci vhodné substituce vypoctéte
(0) [ /5 ds 16— 62t +C
(b) [ s da [—v/3 =2z + C]
(¢) [cos3z dx (3 sin 3z + C]
@ e o L)
(©) f s Ligse + C]
(f) [cos®zv/sinz dx 2 sin: x — 1 sin’ o 4 Z sin® +C]
(8) [ sy do Jarctg /& + ]
(h) [av1—a?de [~5v/(1 = 2?p +C]
(i) [z de [In|sinz| — sin’z + C]
G J \/wdfw (5 arcsin 2z + C]
4. Pomoci vhodné substituce vypoctéte
(2) [ s do [3In(2? + 2z + 3) + C]
(b) [ oo de [ln|sinx cosz| + C]
(¢) [tgr dx [In | cos x| 4+ C]
(d) [ myens de [—3In |1+ 3cosz| + C]



(e) fﬁ;x>0 |1+ Inz|+ C|

(f) [ =2 dx [ arctg (S‘”) + (]

a2+sin? z

5. Pomoci metody per partes a a substitué¢ni metody vypoctéte

(a) [xe*dx [F2e*™ — 1€2* + C]
(b) [ % do [~ “1+C]
(¢) [a?e’* du [ — (922 — 61 + 2) + (]
(d) [x*cosz dx [(z% — 2)sinz + 2z cosx + C]
(e) [(z*+ 5z + 6)cos2z dx 222410241 iy 97 4 2245 05 27 + (]
(f) [2*Inz dx [x—ln ———I—C]
(g) [In*zdr x>0 [z In” x—2x1n:v—|—2x—|—0]
(h) [ do [~z L4
(i) fh‘T;E dx [2\/_lnx—4\/_—|—0]
(j) [aresinz dx [zarcsinz + 1 — 22 + C]
(k) [arctg vz dz [zarctgx — \/x + arctg /x + C|
(1) [z arctga dx [“H arctgz — £ + O]
(m) [3%cosx dx [—31(&1111&?)?1113 C|
6. Vypoctéte neurcity integral z racionalni funkce lomené:
(a) [ —2— I2+3x+2 +C dx 322 — 3z +1In ﬁ:fl)' + (]
() [ 22, [m e
(©) [ == a:2+7:c+12 |§ii‘ +0]
234222 —x—2 6 (x+2)4
(e) [ z3“”+22$2 dx [% —In|z| +In|z — 2|+ C]
(f> f 55352:3:1:1 2 dl’] [_JJ_-H + In I;I—ﬂ + C]
(e J % dz 7 +1n Qi'z\ +C]
(h) [ 7= 2ac3+2:v 1 [— éll(x 1)2+4x 1 11n‘ ‘+C
Q) [ (;ff)—;%?—:—ll) dx [~z +1In V|;C+Jf| + arctgxz + C|
7. Vypoctéte integrél z iracionalni funkce

171\/5 dx [—2yz —2In|/z — 1]+ C]




(b) [ 77 dx
() J Zarirvm do

8. Vypoctéte integraly goniometrickych funkei

(@) [ =z

(b) fsm r dx
)

(

(¢) [sin*z dx
d) [cos®z dx
(¢)

(f) [sin'z do
(g) [costz dx

fsm xcos’ x dx

9. Vypoctéte integraly transcendentnich funkei
dx
(2) [ ey
eQz
b) [ = d
dx
) J Jer—1
10. Vypoctéte integraly:

(a) (22 — bx +2) dz

(b) [ (@ + ) dx

1
+d:v

Pee—m e P— L

-1

™

(e) [ sinz dx

0

11. Vypoctéte pomoci vhodné substituce:

Vin2 )
(a) [ ze” dx

0

2

2z —2In |z + 1]+ C]

[—cosx +

8

2In(v/z +1) + C]

In 14sinx + C

[2 l—sinx

—_

3

%cos x—Ltcos® x4+ C

= Ot

]
]
[2 — 2sin2x + C|
[£ 4+ 1sin2z + C)|
]
]
]

V]
Iy

[£ — 5 sindz + C

(32 — 1sin2z + 55sinde 4+ C

3. 1 1
(g2 + §sin 22 4 55 sindx + C

[z +

o — In(1 +¢”) + O]
[e* —1In(1 4 €") + (]
[—2arcsin(e™2) + C]



(c)ofldem [1]

e 5

sinwcosr dr [ %]
12. Vypoctéte integrovanim po castech:

1

(a) | xe ™™ dx [1—2e71]
(b) | Inz dx [ 2In2—1]
(c) [ x*cosz dx [ =27 ]

T 1 7 2
e** cosx dx [ zem— 2]

27 \/E
(e) x arctgr dx [ 3 —%]

o
o%a OHNH O%:] »—I%M o
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13. Vypoctéte obsah oblasti ohrani¢ené grafy funkef y = 22, y = /.

— —
== Wl
—

14. Vypoéctéte obsah oblasti ohrani¢ené grafem funkce y = x — 2 a osou = .

15. Urcete obsah obrazce ohraniceného grafy funkef y = —22+2, y=2>—2 . [ 1£/2]
16. Urcete obsah obrazce ohrani¢eného osou x a grafem funkce y = —a? + 40 —3 . [ 3 |
17. Uréete obsah obrazce ohrani¢eného kiivkami y = 2%, x = 3%
[ 3]
18. Vypoctéte obsah oblasti ohranicené grafy funkef y = 2* —4a?, y=4—2?. [ P ]
19. Urcete obsah obrazce ohrani¢eného kiivkami y =Inz, z =€, y=0. [ 1]
20. Vypoctéte obsah oblasti ohrani¢ené kiivkami o rovnicich 22 +y? =2, y = 2. )
[+3]

21. Vypoctéte obsah obrazce ohrani¢eného grafy funkei f(x) = H%, g(z) = 2% .

[7=3]

22. Urcete obsah obrazce ohraniceného kiivkami y = e*, y=e¢™', z=1.[ e+e ' —2]

23. Uréete obsah obrazce ohrani¢eného kiivkami y = 22, y = %, y = 1. (Vyuzijte
4

symetrie obrazce.) [ 3]



