
Zápočtová ṕısemná práce z JMM.
Úspěšný řešitel je ten, kdo źıská nejméně polovinu z maximálńıho počtu bod̊u.

Jméno: Datum:
Př́ıjmeńı:

1. Př́ıklad. Vytvořte pravdivostńı tabulku pro formuli

(((¬A⇒ ¬B) ∧B)⇒ A) (2b)

2. Př́ıklad. Upravte pomoćı de Morganových a daľśıch pravidel pro logické
spojky tak, aby formule neobsahovala spojky ∧ a ⇒.

(A ∧ (B ∧ ¬(C ⇒ (D ∧ E)))) (2b)

3. Př́ıklad. Znegujte kvantifikovaný výrok.

∃!x ∈ R∀y : x + y > 2 (2b)

4. Př́ıklad. Rozhodněte o platnosti následuj́ıćıch tvrzeńı. Své rozhodnut́ı podložte
matematickým d̊ukazem.

∃!x ∈ R∃y ∈ R : x + y > 0 (2b)

∀x ∈ R∃y! ∈ R : x · y < 2 (2b)

∃x ∈ R ∀y ∈ R : x · y < 1 (2b)

5. Př́ıklad. Rozhodněte o typu d̊ukazu (př́ımý, nepř́ımý, sporem, matematic-
kou indukćı). (3b)
Věta Prvoč́ısel je nekonečně mnoho.

Důkaz. Necht’ existuje jen konečně mnoho prvoč́ısel. Můžeme je tedy všechna
vypsat do seznamu konečné délky n uspořádaného podle velikosti. Označme
tato prvoč́ısla p1, p2,. . . , pn. Potom č́ıslo x = p1 · p2 · · · · · pn + 1 neńı dělitelné
žádným z těchto prvoč́ısel, jelikož při děleńı dostaneme vždy zbytek 1. T́ım
pádem č́ıslo x muśı být bud’ prvoč́ıslo, které v seznamu neńı (x > pn), nebo
muśı být dělitelné nějakým jiným prvoč́ıslem, které také v seznamu neńı. To ale
znamená, že seznam prvoč́ısel z počátku d̊ukazu nebyla úplná. Konec d̊ukazu.


