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∅ ⊂ N ⊂ N0 ⊂ Z ⊂ Q ⊂ R ⊂ R∗ R∗ = R ∪ {−∞,+∞}

Definice 1.1. Mějme dánu neprázdnou množinu A ⊂ R. Řekneme, že

a) množina A je omezená zdola, pokud ∃ d ∈ R ∀x ∈ A : d ≤ x,

b) množina A je omezená shora, pokud ∃h ∈ R ∀x ∈ A : x ≤ h,

c) množina A je omezená, pokud je omezená zdola a zároveň shora.

Definice 1.2. Mějme dánu neprázdnou množinu A ⊂ R. Řekneme, že

a) množina A má minimum, pokud ∃ a ∈ A ∀x ∈ A : a ≤ x ( ṕı̌seme a = minA ),

b) množina A má maximum, pokud ∃ b ∈ A ∀x ∈ A : x ≤ b ( ṕı̌seme b = maxA ).

Definice 1.3. Mějme dánu neprázdnou množinu A ⊂ R. Řekneme, že

a) množina A má infimum, pokud existuje i ∈ R∗ takové, že plat́ı

1) ∀x ∈ A : i ≤ x,

2) ∀x1 ∈ R : i < x1 ⇒ ( ∃x2 ∈ A : x2 < x1 ),

}
( ṕı̌seme i = inf A ).

b) množina A má supremum, pokud existuje s ∈ R∗ takové, že plat́ı

1) ∀x ∈ A : x ≤ s,

2) ∀x1 ∈ R : x1 < s ⇒ ( ∃x2 ∈ A : x1 < x2 ),

}
( ṕı̌seme s = supA ).

Věta 1.1. Pro každou neprázdnou množinu A ⊂ R plat́ı

a) ∃ ! inf A, ∃ ! supA,

b) inf A ≤ supA,

c) ∃ minA ⇒ inf A = minA,

d) ∃ maxA ⇒ supA = maxA,

e) A neńı omezená zdola ⇔ inf A = −∞,

f) A neńı omezená shora ⇔ supA = +∞.


