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Definice 7.1. Mějme funkce f a F , které jsou definované alespoň na intervalu (a; b), kde −∞ ≤ a < b ≤ +∞.

Řekneme, že funkce F je primitivńı funkćı k funkci f na intervalu (a; b), pokud

∀x ∈ (a; b) : F ′(x) = f(x).

Věta 7.1. Něcht’ F je primitivńı funkce k funkci f na intervalu (a; b). Potom plat́ı:

a) F je spojitá na (a; b).

b) Každá funkce ve tvaru y = F (x) + C, kde C ∈ R, je primitivńı funkćı k funkci f na (a; b).

c) Každá primitivńı funkci k funkci f na (a; b) je ve tvaru y = F (x) + C, kde C ∈ R.

Definice 7.2. Mějme funkci f , která je definovaná alespoň na intervalu (a; b), kde −∞ ≤ a < b ≤ +∞.

Existuje-li primitivńı funkce F k funkci f na (a; b), potom ř́ıkáme, že funkce f je integrovatelná na intervalu
(a; b) a neurčitým integrálem funkce f na intervalu (a; b) rozuḿıme množinu všech primitivńıch funkćı k
funkci f na (a; b):∫

f(x) dx =
{
F (x) + C : C ∈ R

} (
ṕı̌seme

∫
f(x) dx = F (x) + C, C ∈ R

)
.

Věta 7.2. Je-li funkce f spojitá na intervalu (a; b), potom je na tomto intervalu integrovatelná.

Věta 7.3 (linearita neurčitého integrálu). Mějme funkce f , g, které jsou integrovatelné na intervalu (a; b).

Potom na intervalu (a; b) plat́ı

a)

∫
(f(x) + g(x)) dx =

∫
f(x) dx+

∫
g(x) dx,

b)

∫
cf(x) dx = c

∫
f(x) dx, c ∈ R \ {0}.

Věta 7.4 (integrace per-partes). Mějme funkce u a v, které maj́ı konečné derivace ve všech bodech
intervalu (a; b). Potom na intervalu (a; b) plat́ı∫

u(x)v′(x) dx = u(x)v(x)−
∫
u′(x)v(x) dx,

pokud integrál na pravé straně existuje.
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Věta 7.5 (1. substitučńı metoda). Mějmě funkci f , která je spojitá na intervalu (c; d). Dále mějme funkci
g : y = g(x), která má konečnou derivaci ve všech bodech intervalu (a; b) a H(g) ⊂ (c; d). Potom na intervalu
(a; b) plat́ı ∫

f(g(x))g′(x) dx =

∫
f(y) dy,

dosad́ıme-li napravo y = g(x).

Věta 7.6 (2. substitučńı metoda). Mějmě funkci f , která je spojitá na intervalu (c; d). Dále mějme funkci
g : y = g(x) s definičńım oborem D(g) = (a; b) a oborem hodnot H(g) = (c; d), která má konečnou a nenulovou
derivaci ve všech bodech x ∈ D(g). Potom na intevalu (c; d) plat́ı∫

f(y) dy =

∫
f(g(x))g′(x) dx,

dosad́ıme-li napravo x = g−1(y).
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Poznámka.

1.

∫
xa dx =

xa+1

a+ 1
+ C,


x ∈ R, a ∈ N,
x 6= 0, a ∈ Z, a 6= −1,
x > 0, a ∈ R, a 6= −1,

2.

∫
1

x
dx = ln |x|+ C, x 6= 0,

3.

∫
ex dx = ex + C, x ∈ R,

4.

∫
ax dx =

ax

ln a
+ C, x ∈ R, a > 0, a 6= 1,

5.

∫
sinx dx = − cosx+ C, x ∈ R,

6.

∫
cosx dx = sinx+ C, x ∈ R,

7.

∫
1

cos2 x
dx = tg x+ C, x 6= (2k + 1)π

2
, k ∈ Z,

8.

∫
1

sin2 x
dx = − cotg x+ C, x 6= kπ, k ∈ Z,

9.

∫
1√

1− x2
dx = arcsinx+ C, |x| < 1,

10.

∫
1

1 + x2
dx = arctg x+ C, x ∈ R,

11.

∫
sinhx dx = coshx+ C, x ∈ R,

12.

∫
coshx dx = sinhx+ C, x ∈ R,

13.

∫
1

cosh2 x
dx = tghx+ C, x ∈ R,

14.

∫
1

sinh2 x
dx = − cotghx+ C, x 6= 0,

15.

∫
1√

x2 − 1
dx =

{
argcoshx+ C,

− argcosh(−x) + C,

x > 1,

x < −1,

16.

∫
1√

1 + x2
dx = argsinhx+ C, x ∈ R.


