KMA/ODR — 4. tyden — LDR vyssiho ¥adu

P¥iklad 1. UvaZujme dlohu
(1) y'(t) —y(t) =0, teR.
1. Urgete fundamentalni systém diferencidlni rovnice (1).

2. Urete v8echna YeZeni diferencidlni rovnice (1).

3. Ovéfte, Ze
y(t) = 3sinht

je Fesenim diferencialni rovnice (1).

P¥iklad 2. UvaZujme nasledujici pocdte¢ni tlohy
Yy () + 3y'(t) + 2y(t) =0, t eR,
{ y(0) =0, ¥'(0) =1,
Yy (t) + 2y (¢) + 2y(t) = 0, teR,
{ y(0) =0, ¥'(0) =1,
; y'(t) —2y(t) +y(t) =0,  teR,
: { y(0) =0, ¥'(0) = 1.
1. Urete fundamentalni systém diferencidlni rovnice.
2. Najdéte vSechna ¥eSeni diferencialni rovnice.

3. Ur&ete v8echna YeSeni po&atedni dlohy.

Pr¥iklad 3. UvaZujme ndsledujici diferencidlni rovnici
(2) 202" (1) +ty' (t) —y(t) =0, ¢ >0.
1. Které z nasledujicich funkci Ye3i diferencialni rovnici (2)?
y1(t) =2, wyo(t) =sint, ys(t) =e', wu(t)=t, ys(t) = cost.
2. Najdé&te viechna YeZeni diferencidlni rovnice (2) (pouZijte metodu sniZovédni ¥adu).

3. Urtete fundamentalni systém, Wronského matici a wronskidn diferencidlni rovnice (2).

Priklad 4. Metodou variace konstant najdéte v8echna ¥eSeni diferencidlni rovnice

y"(t) — y(t) = 8sinht, teR.

Ptiklad 5. Metodou odhadu (tj. metodou neurtitych koeficienti) najdéte viechna feseni diferencialni rovnice

y"(t) —y'(t) — 2y(t) = cosh(2t), t e R.
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Vysledky:

Ptiklad 1.
Dyi(t) =e', yat) =e ', 2)y(t) =Cre +Cre™t, C1,Cy € R, 3) 3sinht =3

el—et 3, 3 _

Priklad 2.
Dyt)=et—e 2 2)y(t)=ctsint, 3)y(t)=te,

Priklad 3. 1
t t 2 5

Dyt)=t, 2)y(t)=Cit+Cot 2, C1,Co R, 3)Y = . , det(Y) = —it’%,
R

Priklad 4.

y(t) =e"(Cy +2t —1) +e “(Cy + 1+ 2t), C1,C3 € R, nebo y(t) = (Cy — 4) sinht + (Cy + 4t) cosht,
Cl, Cy € R,

Priklad 5.

1 1
y(t) =C e! +62t <C2 + 6t) + g 67225, Cl, Cy eR.



