KMA/ODR — 10. sada p¥ikladi k 2. zdpoctové pisemné préci

Ptiklad 1. Najd&te viechna ¥eeni (pokud FeSeni existuje) okrajové dlohy

y'(t) +4y(t) =0, te (0, %) , y" (t) + 25y(t) =0,
1) { ¥(0)=-2, 5) { ¥'(0) =6,
Yy (g) — 107 y/(’ﬂ') = 793
y"(t) +4y(t) =0, te(0,27), y"(t) + 9y(t) = cost
2) { y(0)=-2, 6) { ¥(0)=5
) = — T\ 5
v =2 v(3) =35
y//(t) + 4y(t) = 07 te (0, 27’(’), y//(t) + 3y(t) _ 0’
3) ¢ VO =2 7)  w(0) =0,
y(Qﬂ-) - 37 y (27.(_) — 0
y"(t) + 3y(t) =0, te(0,2n),
4y ¢ y(0) =1,
y(2m) =0,
P¥iklad 2. Urcete vlastni &isla a vlastni funkce operatoru L
(Ly)®) = —y"(t),
D(L) = {ye(C'((0,1))NC?(0,1)) : '(0) =y'(1) =0},

tj. najdéte vSechny hodnoty A € R takové, Ze lloha

ma netrividlni ¥edeni.

P¥iklad 3. Urcete vlastni &isla a vlastni funkce operatoru L

(Ly)(t) = —y"(1),
D(L) = {ye(C'((0,8)NC?*0,8)): y'(0) =y (8) = 0}.

Pt¥iklad 4. Urcete vlastni &isla a vlastni funkce operatoru L

(Ly)@®) = —y"(t) =3y(t),
D(L) = {ye(C'((0,8)NC?(0,8)): y'(0) =y'(8) = 0}
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Vysledky:

P¥iklad 1.

1) y(t) = —2cos(2t) + 10sin(2¢), 2) nekonetn& mnoho Fedeni ve tvaru y(t) = —2cos(2t) + Csin(2t), C € R, 3)
neexistuje Yeleni, 4) y(t) = 7cos(v/3t) — 7 cotg(2v/3m)sin(v/3t), 5) neexistuje Yefeni, 6) nekone&n& mnoho Yegeni ve
tvaru y(t) = C cos(3t) + 3 sin(3t) + g cost, C € R, 7) y(t) =0,

Priklad 2.
Vlastni &isla operdtoru L maji tvar A\, = (km)? a p¥islugné vlastni funkce maji tvar y(t) = cos(knt), k € NU {0},

Priklad 3. )
Ay ) ” km VR ) . km
Vlastni &isla operdtoru L maji tvar Ay = <) @ pFislugné vlastni funkce maji tvar yi(t) = cos ?t , k e Nu {0},

P¥iklad 4. )
k k
Vlastni &isla operatoru L maji tvar A\, = <87T> — 3 a pfisludné vlastni funkce maji tvar yi(t) = cos (;Tt) k € Nu{0}.



