3. domaci ulohy (alespoii 6 z 10 bodu) 1 2020/KMA/UFA

Pf¥iklad 3.1. [2 body]
Meéjme metricky prostor (X, 0 ), kde X =1 a 95 (z,y) = sup |z, — yn|-
neN
Dale méjme mnozinu M C X definovanou jako
M={zeX: lm z,=0}.
n—-+0o0o

1. Ukazte, ze mnozina M nema zadny izolovany bod.
(Népovéda: Ukazte, ze kazdy bod € M je hromadnym bodem M.)

2. Ukazte, ze mnozina M nemd zadny vnitini bod.
(Népoveda: Ukazte, ze kazdy bod z € M je hraniénim bodem M.)

P¥iklad 3.2. [2 body]

Meéjme metricky prostor (X, o), kde X = C((0;1)) a 0o(f,9) = sup |f(z) — g(z)].
z€(0;1)
Déle méjme mnozinu M C X definovanou jako

M={feX: f(3)=0}.

Ukaite, ze mnozina M je uzaviena. (Népoveéda: Ukazte, ze mnozina M obsahuje vSechny svoje limitn{ body.)
P¥iklad 3.3. [2 body]
Meéjme metricky prostor (X, 0 ), kde X = C((0;1)) a 0(f,9) = sup |f(z) — g(z)].

z€(0;1)

Déle méjme mnozinu M C X definovanou jako

M:{fGX: fjeprosté}.

Ukazte, ze mnozina M neni uzaviena. (Napovéda: Najdste bod f € X, ktery je limitnim bodem M a f & M.)
P¥iklad 3.4. [2 body]
Meéjme metricky prostor (X, o), kde X = C((—1;1)) a 0o(f,9) = sup |f(x)— g(z)].

ze(—1;1)

Déle méjme dvé mnoziny My, My C X definované jako

Mlz{feX:/llf(x)dx>0}, M2:{f€X:/llf(x)dx20}.

Ukaite, ze M1 = Mg. (Népoveda: Ukazte, ze kazdy bod f € Ma je limitnim bodem Mj.)

Piklad 3.5. [2 body]
Meéjme metricky prostor (X, o), kde X = R a metrika p je dédna jako

1 pro |z — y| iracionalni,
. 1 , . 1.,
o(x,y) =< 5 pro |z — y| nenulové raciondlni,
0 prox=y.

Rozhodnéte, zda je tento metricky prostor (X, g) tuplny.



