KMA/ZKA — 4. t)’/den — funkce v C (pFevracena hodnota, n-tda mocnina, n-ta odmocnina, exponencialni funkce, logaritmus)
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Jméno a PRIMENI: o

P¥iklad 1. (transformace pomoci pFevracené hodnoty)

Nejprve upravme

t].
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T +1y
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Urlete a nalrtnéte obrazy mnoZin A, a B,, zobrazené pomoci funkce pFevracend hodnota f:w = —:
z

Ay = {z€C: =0},
By = {ze€C: y=0},
A, = {z€C: z=n},
B, = {z€C: y=n},
n=-2-11,2,

yA

—-1,1,2.
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f(4,) = {weC:
f(B,) = {weC:
n=-—2,
®
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fre =
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P¥iklad 2. (transformace pomoci druhé mocniny a odmocniny)

Nejprve upravme
2

w o= 2z
utiv = (z+1iy)? . {
u-+iv = )

Uréete a nalrtn&te obrazy mno¥in A, a B, zobrazené pomoci funkce druhd mocnina f : w = 22 :

Ay = {z€C: z=0}, f(Ag) = {weC: },
By = {zeC: y=0}, f(By) = {weC: 12
A, = {z€C: |z| =n}, f(4,) = {weC: },
B, = {z€C: |y =n}, n=1,2, f(B,) = {weC: b, n=1,2
yA ® UA @
f:w=2*
— > /f_l z = Vw >
x u

Ur&ete a naértnéte obrazy mnozin C,, a D,, zobrazené pomoci funkce druhd odmocnina f~': 2 = Jw :

fHCy) = {zeC: b, Co = {weC: u=0},

YDy = {z€C: }, Dy = {weC: v=0},

fYC,) = {z€eC: b, C, = {weC: |ul=n},

YD, = {zeC: b, n=1,2. D, = {weC: |v|=n}, n=1,2.
y A ® y A @
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P¥iklad 3. (grafy realnych a komplexnich odmocnin jedné realné proménné)
Na&rtnéte grafy nasledujicich funkci jedné realné proménné:

graf redlné druhé odmocniny

A

( Y=+

graf redlné &asti komplexni druhé odmocniny

w1 u=Re(VE)

graf imaginarni &asti komplexni druhé odmocniny

A

v v =Im(y/x)

X X X
graf redlné tfeti odmocniny graf redlné &asti komplexni t¥eti odmocniny graf imaginarni &asti komplexni tfeti odmocniny
A A A
y y =z u u = Re(¥7) v v = Im(y/z)
X X X
graf redlné &tvrté odmocniny graf redlné &asti komplexni ¢tvrté odmocniny graf imagindrni &asti komplexni ¢tvrté odmocniny
A A A
y y =z u u = Re(/7) v v=Im(Vz)
xz Xz Xz
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P¥iklad 4. (transformace pomoci exponencialni funkce a logaritmu)

Nejprve upravme

w = €7,

u+tiv = ety t].

u+iv = ,

Urlete a nalrtnéte obrazy mnoZin A, a B, zobrazené pomoci exponencidlni funkce f : w = e* :

A, = {z€C: z=n}, f(A,) = {weC: },
B, = {2€C: y=n}, f(B,) = {weC: },
n=-2-1,01,2 n=-2-1,01,2.

A A

Yy @ v W)

~

Ptiklad 5. (redlna a imaginarni ¢ast logaritmu a exponencialni funkce)
Pro kazdé w € C — {0} plati

jargw _ eln|u)| eiargw In |w|+iargw

w = |w|e =e

1. Urete viechna z € C, pro kterd plati e* = w = e lwiHiargw .

z = , keZ,

= Lnw.

2. Vyjadrete v algebraickém tvaru:

ei2r : Inl = : Inl = ;
S . Ln(-1) = . In(=1) = ,
el+i7r = , Ln(1+1) = P 1H(1+1)

3. UkaZte, Ze V2 € C: e* # 0 : ,

4. Dopliite: VweC: (mhw=0 & w= ).
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P¥iklad 6. (graf exponencialni funkce realné a ryze imaginarni proménné)
Nalrtnéte grafy nasledujicich funkci jedné proménné:

graf redlné exponencidlni funkce

graf redlné &asti exp. fce redlné prom.

graf imaginarni &asti exp. fce redlné prom.
A A u = Re(e") A v =Im(e”)
Yy Yy = e’ (7 )
X X X

graf redlné &asti exp. fce ryze imaginarni prom.

Re(e'?)

graf imaginarni &3sti exp. fce ryze imagindrni prom.
A u =

A v =TIm(e)
u

v

\/

P¥iklad 7. (¥eSeni rovnice)

1. Vyjad¥ete v algebraickém tvaru: Lne' =

= 1Y v v v s . 2
2. Najdéte vSechna feSeni rovnice e*” =1
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P¥iklad 8. (graf hlavni &asti logaritmu redlné a ryze imaginarni promé&nné)
Nalrtnéte grafy nasledujicich funkci jedné proménné:

graf redlného logaritmu graf redlné &asti logaritmu redlné prom. graf imagindrni &asti logaritmu redlné prom.
A A u = Re(lnz) A v=Im(lnx)
Y y=Inz U v
X X X
graf redlné &asti logaritmu ryze imag. prom. graf imaginarni &3sti logaritmu ryze imag. prom.
A u = Re(In(iy)) A v =Im(In(iy))
U v
) Y

P¥iklad 9. (obecna mocninna a obecna exponencialni funkce)
Vyjddrete v algebraickém tvaru:



