Optimalni parovani 1
Najdéte optiméalni parovani v bigrafu matice:
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Reseni. Kuhn- Munkrestiv algoritmus. Vychozi piipustné ohodnocent:
U(x;) = max{w;| (z;,y;) € H(G)} proz; € X,
l(y;) =0 proy, €Y.

Tabulka ohodnoceni (tu¢né oznacené prvky odpovidaji hrandm grafu rovnosti G/):

w)X® 0 0 0 0 0 0
5 3 5 2 0 1 3
7 7 7 7 5 7 4
4 3 4 2 4 2 1
5 1 5 3 5 4 2
6 3 4 2 6 5 3
5 2 4 3 5 5 5
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T T2 T3 Ty Ts T

n Y2 Y3 Ys Ys Ys

Mad arsky algoritmus: zvolim vychozi parovani M (silné ozna&ené hrany), algoritmus
postupnédava x4 € S=>y €T =21 € S = ys € T = 3 € S (zakrouZzkované uzly).
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Nynije N(S) = T'a |T| = [N(S)| < |S].

Oprava pfipustného ohodnocent:
Qyp = mln{ﬁ(xl) + f(y]) — wij\ ($i, yj) € H(G@), x; €85, Y; §é T} = 1.

Ohodnoceni tedy zmensime o 1 na S a zvétSimeo 1 na 7.

Opravené ohodnocenti:
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V novém grafu rovnosti se vracime k aktudlnimu parovani A/ a mnoZindm S C X a
T C Y, a pokratujeme v mad arském algoritmu (tam, kde jsme skon¢ili).
V N(S) — T nalézame nepokryty y; = mdame rozsifujici cestu z,y,23y:. Podél této cesty

zveétsime M.
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Pro nové parovani M znovu rozjedeme mad arsky algoritmus: zvolime nepokryty uzel
z5 €S (§.5 ={x5}), mame N(S) =T = (. Tedy |T| = |[N(S)| < |S|.
Oprava ohodnoceni: oy = min{l(x;) + {(y;) — wi;| (zi,y;) € H(Ge),z; € S,y; ¢ T} = 1.

Ohodnoceni tedy zmensime o 1 na S (4. v uzlu x5) a zvétsime o 1 na 7' (4. nikde, nebot

T = 0):
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Graf rovnosti: 1 T x3 Ty Ts T

N Yo Ys Ya Ys Yo

Pokracujeme tam, kde jsme skoncili. Nalézame rozsitujici cestu x5ysx¢ys, podél které

zvétSujeme M:
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A jsme hotovi — perfektni parovani v grafu rovnosti je optimalnim parovanim v ptivodnim
bigrafu matice W. Cena M je 30.



